
Êàòåãîðiÿ M ïåðøèé êóðñ

1. Íåõàé bxc òà dxe îçíà÷àþòü íàéáiëüøå öiëå ÷èñëî ç ïðîìiæêó (−∞, x] òà íàéìåíøå öiëå ÷èñëî ç ïðîìiæêó [x,∞)
âiäïîâiäíî. Äëÿ n ∈ N ïîçíà÷èìî
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Çíàéòè Q2022 − P2022.

2. Ïîçíà÷èìî

f(x) = x+
√
x2 − 1 òà g(x) =
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2x
, x ≥ 1.

Çíàéòè

f(f(. . . f︸ ︷︷ ︸
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(x) . . . ))) . . . )).

3. ×èñëîâó ïîñëiäîâíiñòü (xn, n ∈ N) çàäàíî ïî÷àòêîâèìè óìîâàìè x1 = x2 = 1 òà ðåêóðåíòíèì ðiâíÿííÿì
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2022
√
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, n ≥ 3.

Äîâåñòè iñíóâàííÿ ãðàíèöi limn→∞
xn

xn−1
òà çíàéòè ¨¨.

4. Äëÿ ïðÿìîêóòíîãî òðèêóòíèêà ç êàòåòàìè a òà b ïîçíà÷èìî ÷åðåçM ìíîæèíó òèõ òî÷îê âñåðåäèíi òðèêóòíèêà, ÿêi

çíàõîäÿòüñÿ áëèæ÷å äî ãiïîòåíóçè, íiæ äî êîæíîãî ç êàòåòiâ. Çíàéòè ïëîùóM.

5. Íåõàé U = {1, . . . , n}, 4 îçíà÷à¹ ñèìåòðè÷íó ðiçíèöþ ìíîæèí, à card � êiëüêiñòü åëåìåíòiâ ìíîæèíè. Çíàéòè∑
A,B⊂U

card(A4B).

Òóò äîäàâàííÿ ïðîâîäèòüñÿ çà âñiìà ìîæëèâèìè âïîðÿäêîâàíèìè ïàðàìè (A,B) ïiäìíîæèí U .

6. ×è iñíó¹ òàêà íåñêií÷åííà ïîñëiäîâíiñòü (x1, x2, . . .) ç íóëiâ òà îäèíèöü, ùî{
xi = 0 =⇒ xi+2021 = 1,

xi = 1 =⇒ xi+2022 = 0

äëÿ êîæíîãî i ≥ 1?


